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En este documento se plantean ejercicios de ejemplo en relaciéon con los contenidos de la asignatura.

Para ejercicios adicionales, puede acudir a la bibliografia seleccionada.
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Capitulo 2

Funciones de variables aleatorias
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2. Funciones de variables aleatorias 10

1. Sea X una variable aleatoria exponencial, con funcién de densidad de probabilidad:

0, <0
fX(x):{ %67%17 0<zx
a) Represente dicha funcién de densidad de probabilidad.
b) Calcule y represente la funcién de distribucién de probabilidad Fx (z).

c¢) Obtenga la funcién de densidad de probabilidad y la funcién de distribucién de probabilidad
de la variable aleatoria ¥ = X?2.

d) Obtenga la funcién de densidad de probabilidad y la funcién de distribucién de probabilidad
de la variable aleatoria Z = 2X2% + 1.

e) Obtenga el valor esperado de W = e=X: E[W] = E[e™¥].
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2. Funciones de variables aleatorias 11

2. Sea X una variable aleatoria con funcién de densidad

0, z <0
@ < kz, 0<z<1
0, 1<z

Sea Y una variable aleatoria con funcién de densidad de probabilidad

0, y <0
() = < 2(1—y), W0<y<l1
0, 1 &y

X e Y son variables aleatorias independientes.

a) Determine el valor de la constante k.

b) Represente la funcién de densidad de probabilidad fx(z).

c¢) Represente la funcién de densidad de probabilidad fy (y).
)

d) Obtenga y represente la funcién de densidad de probabilidad de Z: fz(z), con Z = X + Y.
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3. Sea la variable aleatoria bidimensional (X,Y’) definida por medio de la funcién de densidad de

probabilidad
W sil0<y<z0<z<l
ny(x,y) N { 0, en el resto

a) Determine el valor de la constante k.
b) Determine las funciones de densidad de probabilidad marginales: fx(z) y fy(y).
¢) Indique si las variables aleatorias X e Y son independientes.
d) Determine las funciones de distribucién de probabilidad marginales: fx(x) v fy(v).
e) Obtenga la funcién de densidad de probabilidad condicional fxy(z|y).
/) Obtenga la funcién de densidad de probabilidad condicional fy|x(y|z).

)

g) Obtenga la funcién de densidad de probabilidad de Z = e=*: fz(2).
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